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Svensk version

Uppgift 1 Lat T'(a) vara siffersumman av talet a. For vilka positiva heltal R
T _ po
T(n)

finns det ett positivt heltal n sadant att

Uppgift 2 Lat Q; vara en fyrhorning sadan att sidornas mittpunkter ligger pa
en cirkel. Visa att det finns en inskriven fyrhorning Qs med samma sidlangder
som Q;p, sddan att tvd av vinklarna i Qs ér lika.

Uppgift 3 Finn alla funktioner f: R — R sadana att

FUf@) f(y) +y) = fl@)y+ fly—z+1)

for alla z,y € R.

Uppgift 4 Alice och Bob spelar ett spel. Forst véljer Alice en uppdelning C av
de positiva heltalen i en (inte nodvandigtvis dndlig) méangd av méangder, sadana
att varje positivt heltal tillhor exakt en av méngderna i C. Sedan utfér Bob
foljande operation éndligt manga ganger.

Vilj en méngd i S € C som inte blivit vald tidigare, och lat D vara mangden
av alla positiva heltal som delar atminstone ett element i S. Légg sedan till
méngden D \ S (som kan vara tomma méngden) till C.

Bob vinner om det finns tva lika méngder i C efter &ndligt manga drag, i
annat fall vinner Alice. Avgor vem av spelarna som har en vinnande strategi.

Skrivtid 4 timmar.
Varje problem dr virt 7 podng.
Endast skriv- och ritdon dr tillatna.



