37. Norraena Steerdfreedikeppnin
Fimmtudagurinn 30. mars 2023

[celandic version

Timamork: 4 klukkustundir. Hvert demi er 7 stiga virdi.
Leyfileg hjdlpargdgn eru skrifferi og teiknidhéld.

Problem 1 Alisa og Bina hafa eitthundrad glerkalur. T upphafi leiks skipta peer
pessum hundrad kdlum i tveer hragur. Par 4 eftir hefst leikurinn. Leikmadur sem
4 leik velur adra af hragunum og fjarlaegir svo tr henni jakvaedan heiltélufjolda
kilna ar peirri hrigu, en pé ekki fleiri en helming kilanna i peirri hrigu. Fyrsti
leikmadurinn sem ekki getur fjarleegt neinar kilur tapar leiknum. Leikmennirnir
skiptast 4 a0 leika og Alisa leikur fyrsta leikinn. Finnid allar upphafsteerdir &
hragunum pannig ad Bina hafi 6rugga vinningsleid.

Problem 2 Latum N, tadkna mengi jakveedra heiltalna. Finnid oll foll f :
N, — N, pannig ad

ged(f(z),y) f(zy) = f(x)f(y)

fyrif 61l 2,y € Ny. (Ef a og b eru heiltolur pa stendur ged(a,b) fyrir steersta
samdeili beirra).

Problem 3 Finnid allar heiltélurunur ag, a1, as, . . . pannig ad fyrir allar heiltolur
k,¢ > 0 gildi
ap — ag|]€2 — 62,

bad er ad fyrir allar heiltélur &, ¢ > 0, sé til heiltala z bannig ad (ax — ag)z =
k2 — (2.

Problem 4 Latum ABC vera prihyrning og M vera midpunkt hlidarinnar BC'.
Latum FE og I vera punktana a hlidunum AC og AB, i bessari r60, pannig ad
ME = MF. Latum D vera hinn skurdpunkt umhrings prihyrningsins M EF
vi0 hlidina BC. Latum ¢p,{g og £ vera linurnar um D, F og F, i pessari r60,
bannig ad /p L BC, g L CAoglr L AB. Synid ad {p, g og {r liggi allar
um sama punkt.



