Georg Mohr-Konkurrencens vinderseminar 2007

"Terminsprgve”

Onsdag d. 28. februar 2007

Opgave 1

I en trekant ABC med areal 1 indtegnes medianerne. Midtpunktet af
medianen m, kaldes for A*, midtpunktet af medianen m, kaldes for B*, og
midtpunktet af medianen m, kaldes for C*.

Bestem arealet af trekant A*B*C™.

Opgave 2

Pa et af felterne pa et n x m-skakbraet anbringes en sort brik, pa hvert
af de resterende felter anbringes en hvid brik.

To spillere A og B skiftes nu til at traekke efter folgende regler: Et traek
bestar i at fjerne enten alle tilbageveerende brikker i en raekke eller alle
tilbagevaerende brikker i en sgjle. Hvis man tager den sorte brik, har man
tabt.

For hvilke veerdier af de naturlige tal n og m og for hvilke placeringer
af den sorte brik kan A spille pa en sadan made at han med sikkerhed kan
vinde hvis det er ham der har forste traek?

Opgave 3
Vis at der findes en maengde bestaende af 2007 naturlige tal sa at summen
af elementerne i enhver ikke-tom delmaengde ikke er et kvadrattal.

Opgave 4
Lad n veere et helt positivt tal, og lad aq, as, ..., a, veere n vilkarlige
positive reelle tal. Vis at der findes mindst et k € {1,2,...,n} saledes at
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