Opgaver om uligheder

Georg Mohr vinderseminar 206# 2006

Opgave 1 Vis, at for positive reelle tal x1, zo, ..., x, gelder
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Bemeaerkning: Udtrykket pa venstre side af ulighedstegnet kaldes det har-
moniske gennemsnit af xq,xs,...,x,. Denne opgave viser altsa, at det har-

moniske gennemsnit altid er mindre end eller lig med det geometriske gen-
nemsnit.

Opgave 2 Lad A, B,C, D vere vinklerne i en firkant i planen. Vis, at
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Opgave 3 Lad a,b,c > 0 veere reelle tal. Vis
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Opgave 4 Lad zq,x2,...,2, 0g Y1, Yo, . . . , Y, veere positive reelle tal. Vis, at
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Opgave 5 Vis, at

Va+b—c+vVbtc—a+Veta—b<Va+Vbh+ /e

for alle a, b, ¢ sa kvadratrgdderne er definerede.



Opgave 6 (NMC 1990) Lad ay,as,...,a, € R. Vis, at

Jat+a+ra<yaradr+a

Opgave 7 Lad M = {ny,ny, ..., n;} veere en meengde af k forskellige naturlige
tal sa det for hvert n € M geelder at % kan skrives som endelig decimalbrgk.
Vis, at
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