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Algebra

Opgave 1

Vis at
T Y 1

+ <
$4+y2 y4+x2_y$

for alle positive reelle tal x og y.

Opgave 2
Vis at
a% — 6ab® + 56° > 0

for alle reelle tal a og b.

Opgave 3
Lad a, b, c veere positive reelle tal med sum 1. Vis at

1 n 1 n 1 S 2 n 2 n 2
l—-a 1—-b 1—c¢c " 14a 1+4b 14c¢

Opgave 4
Fglgen af reelle tal a1, ao, as, ... konstrueres ud fra et givent a; pa fglgende made: a,11 =
an(an + 2), for alle positive heltal n. Bestem samtlige vaerdier som ajgo; kan antage.

Opgave 5

Lad f(x) og g(x) veere polynomier med heltallige, ikke-negative koefficienter, og lad m
veere den stgrste blandt koefficienterne i f. Vis at hvis der findes positive heltal a og b
som opfylder at a < m < b, f(a) = g(a) og f(b) = g(b), da er f og g identiske.

Opgave 6
Bestem samtlige funktioner f : Q — Q som opfylder at

[z +y)+ 6z = f(f(x)) + f(y), for alle z,y € Q.

Opgave 7
Bestem alle positive relle tal x og y som opfylder ligningen

6412y>

Ve =(xz+1)(y+2)(2zx+vy).



