Den 40e Nordiska matematiktivlingen
Fredagen, den 27 mars 2026

Svenska

1. Lat n > 3 vara ett heltal. Det sitter n riddare runt ett runt bord. Pa bordet star
n stearinljus, sa att det mellan varje par riddare som sitter intill varandra star
ett enda ljus. Vissa stearinljus (méjligtvis alla, méjligtvis inga) dr ténda. For
i € {0,1,2}, 1at m; vara antalet riddare som sitter intill exakt ¢ tdnda ljus.

Finn det minsta mojliga virdet av m = max{mg, m1, mo}, uttryckt i termer av n.

2. Betrakta ekvationssystemet:

? =y +1,
Ty =+ Y.
Visa att om (z,y) = (xo,y0), dir o,y ar reella tal, dr en 16sning till ekvations-

systemet, sa finns dven en 16sning (x,y) = (x1,y1), dér x1,y; ar reella tal och
Yy1wo = 1.

3. Lat ABC'D vara en konvex fyrhérning sadan att BA = BC'. De inre bisektriserna
till vinklarna ZDBA och ZC BD skir mittpunktsnormalerna till AD och CD i E
respektive F'.

Visa att de omskrivna cirklarna till ADAC och ADEF tangerar varandra.

Anmdrkning: En konvex fyrhorning dr en fyrhorning i vilken alla vinklar dr mindre
an 180°.

Anmdrkning: Den inre bisektrisen till en vinkel i en manghdrning ar strackan som
delar vinkeln ¢ tva lika delar.

4. Ett par positiva heltal (a,b) kallas gott om alla braken

a a+1 a+9
b’b+1’ "b+9

ar heltal.

a) Visa att det endast finns dndligt ménga goda par (a, b) sddana att b < a < b°.
b) Visa att det finns oéndligt ménga goda par (a,b) sidana att b < a < b'°.

Skrwvtid 4 timmar.
Varje problem dr vdrt 7 podng.
Endast skriv- och ritdon dr tillatna.



