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40. pohjoismainen matematiikkakilpailu
27. maaliskuuta 2026

Kilpailu kestéda 4 tuntia. Kukin tehtavi on 7 pisteen arvoinen.
Vain kirjoitus- ja piirustusvélineet ovat sallittuja.

1. Olkoon n > 3 kokonaisluku. Pyorean poydén ympaérilld istuu n ritaria. Péydallé on n kynt-
tildd, yksi kunkin vierekkiin istuvan ritariparin valissd. Jotkin kynttilat (mahdollisesi kaik-
ki, mutta myos mahdollisesti eivit mitkdén) ovat sytytettyind. Kun i € {0, 1,2}, merkitaan
m;:11a niiden ritarien lukumaarad, joiden vieressa on tasan i sytytettyd kynttilaa.

Etsi luvun m = max{mg, my, ms} pienin mahdollinen arvo luvun n avulla ilmaistuna.

2. Tarkastellaan seuraavaa yhtaloparia:

22 =y 41,
Ty =T+ Y.
Osoita, etté jos (z,y) = (xo,yo) on tdméan yhtaloparin ratkaisu, missé xy ja yo ovat reaali-

lukuja, niin yhtaloparilla on myo6s ratkaisu (x,y) = (21, y1), missd 1 ja y; ovat reaalilukuja
jayirg = 1.

3. Olkoon ABCD kupera nelikulmio, jolle |BA| = |BC/|. Kulmien £ DBA ja £CBD (siséiset)
kulmanpuolittajat leikkaavat sivujen AD ja C'D keskinormaaleja vastaavasti pisteissa F
ja F.

Todista, ettéd kolmioiden ADAC ja ADEF ympéarysympyrat sivuavat toisiaan.

Huomautus: Kupera nelikulmio on nelikulmio, jonka kaikki kulmat ovat pienempid kuin 180°.

Huomautus: Kulman (sisdinen) kulmanpuolittaja on puolisuora, joka jakaa kulman kahteen
yhtd suureen osaan.

4. Positiivisten kokonaislukujen pari (a,b) on hyvd, jos kaikki osaméarat

a a+1 a+9
b’b+1’ "b4+9

ovat kokonaislukuja.

a) Todista. ettd on olemassa vain adrellisen monta hyvié paria (a,b), joille b < a < b°.

b) Todista, ettd on olemassa direttémin monta hyvii paria (a,b), joille b < a < b'°.



