Georg Mohr-Konkurrencen 2005

Tirsdag den 11. januar 2005 kl. 9-13

Tilladte hjeelpemidler: kun skrive- og tegneredskaber

Opgave 1. Figuren stammer fra et udklipsark. Nar sidefladerne foldes
op langs de stiplede linjer, fremkommer en (ikke ligesidet) pyramide med
kvadratisk grundflade.

Beregn grundfladens areal.

Opgave 2. Bestem for ethvert positivt reelt tal a antallet af lgsninger (x,y) til ligningssystemet

lz| + ]yl =1,

24y =a,

hvor = og y er reelle tal.

Opgave 3. Punktet P ligger inden i AABC sa ABPC er ligebenet,
og vinkel P er ret. Desuden er ABAN og ACAM begge ligebenede
og med en ret vinkel i A, og begge ligger uden for AABC.

Vis at AM NP er ligebenet og retvinklet.

Opgave 4. Fjorten elever skriver hver et helt tal pa tavlen. Da de sidenhen mgder deres mate-
matikleerer Homer Grog, fortaeller de ham at uanset hvilket tal de slettede pa tavlen, sa kunne de
resterende tal deles i tre grupper med samme sum. De fortzller ham ogsa at tallene pa tavlen var
hele tal.

Er det nu muligt for Homer Grog at afggre hvilke tal eleverne skrev pa tavlen?

Opgave 5. For hvilke reelle tal p har ligningssystemet
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netop én lgsning (21,2, ..., 2005), hvor x1, 22, ..., x2005 er reelle tal?
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