Lgsningsskitser.

Opgave 1. Lad x = |DG|. Da AEGD ~ ABCD, er |EG| = 2z, og dermed |CD| =

|CG| + |DG| = 4z + = = 5z. Dermed bliver svaret (%)2 = 5.

Opgave 2. a®+b>+9ab = (a — b)? + 11ab. Heraf fas at 11 gar op i (a — b)?, og da 11 er
et primtal, gar det si op i a — b og dermed i (a — b)(a + b) = a® — b.

Opgave 3. Antag at de 4 3-summer alle er 13. Kald de 3 "hjgrnecifre”, som indgar i 2
3-summer, for a, b og c¢. En sammentzlling giver 4-13 =142+ ---+94+a+b+c & 52 =
45 +a+b+ce a+b+c=7. Dermed ma tallene a, b og ¢ besta af tallene 1, 2 og 4. Da
tallene 1 og 2 ikke kan indga i samme 3-sum, ma ”hjgrnecifferet” i det markerede felt veere
4.

Opgave 4. Af den forste ligning fas 22 + z = y2 + 22 > 0. Den viser at > 0, og hvis
x =0,saery =2z = 0. De to gvrige ligninger giver tilsvarende resultater for y og z.
(z,y,2) = (0,0,0) ses at veere en lgsning. For gvrige lgsninger ma geelde at © > 0, y > 0 og
z > 0. Herefter viser 0 = 0+0+0 = (23 —y? =22 +2)+ (3 — 22 — 22 +y) + (22 — 22 —y*+2) =
x(x —1)2 +y(y — 1)% + 2(z — 1)? at der for gvrige lgsninger ma geelde x = y = z = 1. Det
ses at (z,y,2) = (1,1, 1) faktisk er en lgsning.

Opgave 5. Det kan let ggres for n lige. Man kan nemlig daekke et 4 x 2 rektangel med
2 L-brikker, og skakbraettet kan sa dackkes med disse rektangler nar n er lige. Antag for et
givet n at braettet er deekket af L-brikker. Der ma vaere anvendt netop n? brikker (da hver
brik deekker 4 felter) til overdackningen. Ved at vise at der ma vaere anvendt et lige antal
brikker, fas at n? er lige, og dermed er n lige.

Mal felterne i de lige rackker sorte og de gvrige felter hvide. Hver L-brik i overdsekningen
deekker enten 3 eller 1 sort felt.

Seet

x = antallet af L-brikker som daekker 3 sorte og ét hvidt felt

y = antallet af L-brikker som daekker ét sort og 3 hvide felter

Sa er 3x + y antallet af sorte felter, og 3y + = er antallet af hvide felter. Antallet af sorte og
hvide felter er ens, dvs. 3z +y = 3y + x < = =y, og dermed er n lige (n? = 2z).



